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zu §18. Signierte Maße und Hahn-Zerlegung

1 Zeige: Jedes signierte Maß ist beschränkt und nimmt ein Maximum und ein Minimum
an. (Hinweis: Beweis von Kor.18.6 der VO und Hahn-Zerlegung.)

2 Seien Ω = Ω+ ∪ Ω− sowie Ω = Ω̃+ ∪ Ω̃− zwei Hahn-Zerlegungen für das signierte Maß
ρ auf der σ-Algebra A. (Soll heißen: beide Zerlegungen erfüllen (a) und (b) aus 18.5 der VO.)
Zeige, dass Ω+ \ Ω̃+ und Ω− \ Ω̃− jeweils ρ-Nullmengen sind.

zu §19. Maße mit Dichten

3 Zeige, dass das Dirac-Maß δ0 auf R keine Dichte bezüglich des (Borel-)Lebesgue-Maßes
λ besitzen kann, d.h. es gibt keine Borel-messbare Funktion f : R → [0,∞[ mit der Eigen-
schaft

δ0(A) =

∫
f 1A dλ (A ∈ B).

4 Sei F eine stetig differenzierbare Verteilungsfunktion auf R und µ das zugehörige Maß
auf der Borel-σ-Algebra B. Zeige, dass µ die Dichte F ′ bezüglich λ (Lebesgue-Maß) besitzt.
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