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zu §15. Vervollstindigung eines Maflraumes

Der Mafiraum (2, A, u) sei vollstindig, d.h. jede Teilmenge _einer Nullmenge gehort
ebenfalls zu A. Zeige: Sind f und g numerische Funktionen 2 — R mit f = ¢ fast iiberall,
dann impliziert die Messbarkeit von f auch jene von g.

zu §16. Die Banachriume LP(u)

Sei (2, A, 1) ein Mafiraum und sei weiters 1 < p < oo, f € LP und g: Q — R messbar
und fast iiberall beschrinkt. Zeige, dass dann auch ¢ - f zu LP gehort.

Sei (2, A, 1) ein Mafiraum mit endlichem MaB (d.h. x(€©2) < o0) und 1 < p < ¢ < 0.
Zeige: L1 C LP. Insbesondere gilt also £ C L! fiir jedes p > 1.

Sei (R, B, \) der Borel-Lebesgue-Mafiraum. Gilt dann eine der Inklusionen L'(\) C
L2(X\) oder L2(X) C LY(N\)? (Beweis oder Gegenbeispiel!)

Finde ein Beispiel fiir einen Mafiraum (€2,.A, 1) und eine Cauchyfolge (f,)nen in L(p),
die aber nicht fast iiberall punktweise konvergent ist. Wie vetrigt sich das mit Theorem
16.9 der VO?



