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In der Arbeit D3 haben Ph. Flajolet und A. Odlyzko gezeigt,

daB die mittlere Hohe aller binaren Baume (im Sinne van Knuth)
mit n inneren Knoten asymptotisch gleich 2VTTr? (n-^w) ist.

Ein binarer Baum heiBt monoton gelabelt aus {1<2^, wenn
jede von der Wurzel zu einem Blatt verlaufende Folge von Labels
(schwach) monoton 1st. FUr die mittlere H6he aller derartigen
Baume mit n inneren Knoten ergibt sich der asymptotische Wert

f&im7 . ( [3J )

Der Beweis beruht auf der Untersuchung einer geeigneten

analytischen Fortsetzung der zugeh6rigen erzeugenden Funktionen
in einem Sektor urn deren (logarithmische) Singularitat auf dem

Konvergenzkreis.

Eine Verallgemeinerung dieser Vorgangsweise ei-laubt die
Behandlung des Problems fur Labels aus {1<2<... <k} und ergibt
den asymptotischen Wert C^. /TP (n~>^ , wobei C^ eine Konstante
mit C^^ C/^k1 (k^oo) 1st.

Die Frage nach der mittleren Hohe des j-ten Blattes (vom
linken Rand aus gezahlt) fuhrt im Gegensatz zum oberen'Problem
zu erzeugenden Funktionen mit algebraischen Singularitaten. Die
asymptotische Auswertung der Koeffizienten kann hier mit der
Methode von Darboux/Polya erfolgen und ergibt fur n->ooeinen
Wert C^(j) '- C^. j1/2 (j-oo) . Die Konstanten C^ sind rekursiv be-
stimmt und verhalten sich wieder wie C/\Tk> (k-^~). (C2])
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