ein Zirkelschluf Auswahlaxiom

Wohlordnungsatz = Auswahlaxiom
sei § ={S; | i € I} eine Familie nicht-leerer Mengen.
Wohlordnungssatz =
auf S := |J,c; Si gibt es eine Wohlordnung (S, <)
= f:I— S5, f(i) == min S, ist Auswahlfunktion W
(Graph von f (mengentheoretisch) Gy := J;c; {(7, min S;)})
Zornsches Lemma = Wohlordnungsatz
sei S eine Menge (0.B.d.A. S # @)
sei U .= {(U,Gy) | U C S, Gy Wohlordnung }
U+ @, denn (2.B.) ({a},{(a,a)}) €U (a € S)
mit (U, Gy,) < (U2, Gy,) < Uy Anfangsstiick von Uy
ist (U, <) eine geordnete Menge
bei der jede Kette {(U;, Gy,) | @ € I} nach oben beschréankt ist:
denn fiiv U := J,c; U; und Gy := {J,¢; Gu, gilt
(Uiv GUZ) < (U7 GU)

Zornsches Lemma =
in (U, <) gibt es ein maximales (U,,, Gy,,)
= U,, = S, also ist U,, Wohlordnung auf S ®
denn fir s € S\ Up,
mit Uy, := Up, U {s} und Gy, = Gy,, UU], x {s})
= (Um,GUm) < (U1/n7GU,'n>
Auswahlaxiom = Zornsches Lemma
sei (S, <) eine geordnete Menge,
in der jede Kette nach oben beschrankt ist
sei C:={C | C C S, (C, <) Kette }

nd S — {s]a < s,VaeSc} I strikte obere Schranke
" 7\ {max S¢} f strikte obere Schranke
Auswahlaxiom = (lt.Vs.: S¢ # 9)

Auswahlfunktion o : C — 5, a(C) € S¢
betrachte W, := {W | W a-Kette } CC
wobei W € C a-Kette < W wohlgeordnet und o(W(a)) = a
fiir jeden Abschnitt W(a) :={b|b < a,be W} (a € A)
es gilt: Weo # O weil {a(D)} € W,
und fir W, W' e W,:
W =W’ oder W = W'(a') oder W = W (a)
= Wy :=UJ{W | W eW,} €W, und a(Wj) maximal in S ®
denn wegen Wo U {a(Wp)} € Wy = a(Wy) € Wy
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