
71 -

G. Kreweras (Paris)

Abzahlung gewisser Pfade

in der- Z~-Ebene

Die abgezahlte Pfade sind Brucken mit Spanne n oder n-Brucken, d. h.
(2n)-buchstabige Worter aus dem Alphabet {a, b}, in welchen beide Buchstaben

genau n Mal benutz't werden und das -i-te b nie vor dem i-ten a vorkonriit . tis
is wohlbekannt, dass die Gesamtanzahl solcher n-Brucken die Catalan-z-ahl

(2n)/("+1) '-st. WeUe-hin Isssen sich die n-Brucken niit h "Doppelanstiegen"
(d. h. 2 hintereinanderliegenden a) auch klassischerweise abzahlen ; ihre

Anzahl 1st die Narayana-Zahl 1 rnu. n.
TT vhMh+1'

In einer Brlicke wird jegliche maximale Sequenz von a (bzw. b) als Sprung
(bzw. Absatz) benannt. Sprunge und Absatze werden als lang bezeichnet wenn
sie aus mindestens 2 Buchstaben entstehen. Wir interessieren uns fur die

n-Brlicken mit h Doppelanstiegen, i langen Sprungen und j langen Absatzen (mit
Ausschluss vom Endabsatz), und beweisen, dass die Anzahl solcher Brucken

gle, ch ^(?)(5)("ih;1)^1;) "t.
Die Summierung diesen Ausdrucks fur einen bestimmten. Wert k von i+j

ergibt eine Funkt-ion B(n, h, k) von drei Argumenten (n t il'T , .
h und k   (0, 1,..., n-1}), welche bemerkenswerte Eigenschaften hat. Insbesondere

erqeben beide Summen z

h

B(n. h. k) und Z B(n, h, k) dieselbe (symmetnsche)
k

Narayana-Vertei1ung, obwoh1 die Summanden keine Symmetrie darb'ieten.

Beispielshalber- zeigen wir nachstehend die entsprechende Tabellen fur n=5
und 6 :

1 10 20


