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AVANT-PROPOS

La 28 session du Seminaire Lotharingien a eu lieu du 15 mars 1992
au 18 mars 1992 au Domaine Saint-Jaques, Saint-Nabore, Ottrott. II y
avait soixantaine de participants.

Parmis les sujets classiques du Seminalre Lotharingien, cette session
a ete notamment ixiarquee par les deux sujets principaux : les fonctions
symetriques et g-analoques des polynomes classiques.

Sur Ie premier sujet, nous avons eu les conferences principales de
LASSALLE sur "Formiiles de Pieri et formule du binome generalisees "
ainsi que celle de MACDONALD intitulee "Schur functions : theme and
variations " et celle de SCHUTZENBERGER sur Ie tableaux de Young. Nous
devons a MACDONALD d'avoir accepte de rediger sa note de conference
pour les actes du seminaire.

Sur Ie second sujet, on a eu les conferences donnees respectivenaent par
DE MEDICIS et STANTON sur les g-analogues de polynomes de Laguerre
et celle de DULUCQ sur un g-analogue de polynomes de Bessel.

Pour terminer, je tient a remercier tous les participants qui ont rendu
cette rencontre agreable et fructueuse. En particulier, je voudrais remercier
DOMINIQUE FOATA qui m'a aide tout au long de ce seminaire ainsi que
dans 1 edition de ce recueil.

Jiang ZENG,
Departement de mathematique,
Universite Louis Pasteur,
7, rue Rene-Descartes,
F-67084 Strasbourg.
email : al8643@frccsc21.bitnet
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SCHUR FUNCTIONS : THEME AND VARIATIONS

BY

I. G. MACDONALD

Introduction and theme

In this article we shall siirvey various generalizations, analogues and
deformations of Schur functions - some old, some new - that have
been proposed at various times. We shall present these as a sequence of
variations on a theme and (unlike e. g. Bourbaki) we shall proceed from
the partici4ar to the general. Thus Variations 1 and 2 are included in
Variation 3; Variq.tions 4 and 5 are particular cases of Variation 6; and in
their turn Variations 6, 7 and 8 (in part) are included in Variation 9.

To introduce our theme, we recall [Mi, Ch. I, § 3] that the Schur
fv.nction s\{x\,..., Xn) (where a-i,... ^Xn are independent indeterminates
and A = (AI,. .. , An) is a partition of length < n) may be defined as the
quotient of two alternants :

(0. 1) S\{xi,..., Xn) =
det(^+"-J) Ki,j<n

det^r-7) l^i. j^n

The denominator on the right-hand side is the Vandermonde determinant,
equal to the product J~[ (a;, - xj).

i<J
When A == (r), s\ is the complete symmetric function hr, and when

A = (lr)> -SA is the elementary symmetric function  r. In terms of the
/i's, the Schur function s\ (in any number of variables) is given by the
Jacobi-Trudi formula

(0. 2) s>==det{h^-i+]}l<i, j<n

Dually, in terms of the elementary symmetric functions, s\ is given by
the Nagelsbach-Kostka formula

(0. 3) SA = det(e^. _, +, )^, ^^

5


